Espacios de Bergman Pesados ,A}

Luis Javier Carmona Lomeli

Para 0 <p < ooy —1 < g < 400 se define el espacio cldsico de Bergman A? = A7(D)
del disco unitario, como el conjunto de las funciones analiticas en LP(D,dA,), donde

dAq(2) = (qa+1)(1 = |2[*)" dA(z) .
y dA(z) es la medida de drea usual en D.

Sea H el espacio de funciones analiticas f : D — C. Para 0 < p < 00, =2 < ¢ < 00,
0<s<ooy fe€H,sedefine

aalf)(2) = / F@)P (1 pu(w)P)° dAg(uw) |

donde dA,(w) = (1 — |w|*)? dA(w) y . es una transformacién de Mébius de D en D
que intercambia a z y 0. Una motivaciéon para la definicién de los espacios de Bergman
pesados A}, dados por

AV = {f € H :suplyqs(f)(2) < oo}
z€eD

se obtiene de la propia definicion del espacio clasico de Bergman al observar lo siguiente.
Si0<s<ooyzeD al anadir el peso (1 — |o.(w)[*)® en la definicién del espacio de
Bergman, se tiene para f € AY

/D Fa) P — o) ) dAg(w) < / ()P dAg(w) |

es decir, el espacio de Bergman es un subespacio de toda una familia de espacios de
Banach LP(D, dp), con du = du(s, z) = (1 — |p.(w)[*)* dA,(w), que se obtienen al variar
los parametros 0 < s < ooy z € . La estimacién integral anterior permite considerar una
familia restringida a un pardametro, a saber el conjunto de funciones analiticas f : D — C
que satisfacen

sup / F@) P~ o) 7Y dAy(w) < / [ ()P dA () |
para 0 < s < 1.

En esta platica se presentaran algunas de sus propiedades, caracterizaciones y la rela-
cién que tiene con otros espacios de funciones analiticas.



